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CLASA a XlI-a
Problema 1. Fie A € M5(R) o matrice inversabila, cu proprietatea
det(A+ A7) 4+ det(A— A7) =

Aratati ca det(A + A™1) = (Tr(A))?, unde Tr(A) este suma elementelor diagonalei prin-
cipale a matricei A.

Problema 2. Fie (x,),>1 un gir de numere reale cu z1, x5 € (0, 1), pentru care
2 2
Tpt2 = Ty * Tpy1 — Ty + 17

pentru orice n € N*.
a) Aratati ca lim zi2s...2, = 0.
n—oo
b) Determinati lim /n - zi1s...2,.

n—oo .
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Problema 3. Fie n > 2 un numar natural. Determinati toate matricele M € M,,(C)
cu proprietatea ca, daca A, B € M,,(C) astfel incat AB = M, atunci BA = M.

Problema 4. Fie f : [0,1] — R o functie continua si neconstanta. Consideram
functia ¢ : Im(f) — R definita prin

g(y) = inf{z € [0,1] ] f(x) =y}, pentru orice y € Im(f),

unde Im(f) = {f(=
mai daca exista a

Im(f) = f([0, a]).

)| x € [0,1]}. Demonstrati ca functia g este continua daca si nu-
€ 0, 1] astfel incat f este strict monotona pe intervalul [0,a] si

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 22,5 puncte.



