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CLASA a X-a

Problema 1. Se consideră numerele reale a, b, x, y > 0, cu ab ̸= 1, şi c un număr
natural nenul astfel ı̂ncât

loga
√
x = logb

√
cx+ y = logab y.

a) Arătaţi că dacă c = 1, atunci numărul
y

x
este iraţional.

b) Demonstrat, i că numărul
y

x
este rat, ional dacă şi numai dacă c este produsul a două

numere naturale nenule consecutive.

Problema 2. Determinaţi funcţiile f : C∗ → C∗ care satisfac simultan condiţiile

(1) f(z1 · z2) = f(z1) · f(z2), pentru orice z1, z2 ∈ C∗;

(2) f(z) = f

(
1

z

)
, pentru orice z ∈ C∗;

(3) z f(z) ∈ (0,∞), pentru orice z ∈ C∗.
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Problema 3. Rezolvat, i ı̂n R ecuat, ia 2 + 5 · 6x = 3 · 2x + 4 · 3x.

Problema 4. Pentru orice mulţime finită A = {z1, z2, . . . , zn} de numere complexe
nenule cu n ≥ 4 elemente definim mulţimea:

B(A) =
{
zizj

∣∣∣ 1 ≤ i < j ≤ n
}
.

Determinat, i mult, imile A pentru care A = B(A).

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 22,5 puncte.


